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Определение. Пусть А, B- абелевы группы. Отображение f:A→B 

называется гомоморфизмом, если оно сохраняет групповую 

структуру: ∀𝑎, 𝑏 ∈ верно равенство 𝑓 𝑎 + 𝑏 = 𝑓 𝑎 + 𝑓 𝑏 . 
Приведем некоторые свойства гомоморфизмов. 
1)𝑓 0 = 0;   2)𝑓 𝑥 − 𝑦 = 𝑓 𝑥 − 𝑓 𝑦 ; 3)𝑓 −𝑥 = −𝑓 𝑥 . 
Проверим эти свойства. 

1) Из равенства 0 + 0 = 0 выводятся такие равенства 𝑓 0 =

𝑓 0 + 0 = 𝑓 0 + 𝑓 0 = 𝑓 0 = 0. 

2) Во − первых, по определению имеем 𝑥 − 𝑦 =x+(-y),теперь 

рассмотрим такие равенства:f(x-y)=f(x)-f(y), f(x-y)=f(x+(-

y))=f(x)+f(-y)=f(x)-f(y). 

3) Наконец, нужно доказать, чтодля любого 𝑥 ∈ 𝐴элемент f(-x) 

противоположен к элементу f(x). Имеем такие равенства 

f(x)=f(x-x)=f(0)=0 f(-x)=-f(x).. 

Теперь приведем факт о группах гомоморфизмов. 

 

1) Докажем, что 𝐻𝑜𝑚 𝑍, 𝐶 ≅ Сявляется изоморфизмом. 
Любой гомоморфизм 𝛼: 𝑍 → 𝐶 вполне определяется 

элементом 𝛼1: 𝑐 ∈ 𝐶 , причем, очевидно,для каждого элемента     

𝑐 ∈ 𝐶 существует такой гомоморфизм 𝛼: 𝑍 → 𝐶, что 𝛼1 = с. 
Так как из 𝛼1 = 𝐶1,𝛽1 = 𝐶2 ⇒  𝛼 + 𝛽 1 = 𝐶1 =
𝐶2, то соответствие𝛼1 → с,  если 𝛼1 = 𝐶, оказывается 

естественным изоморфизмом между группой  

Hom(Z,C) и группой С. 
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