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В работах [2-4] изучались группы с F-субнормальными (K-F-

субнормальными) силовскими подгруппами.  

Определение. Пусть F – непустая формация групп. Подгруппу H 

группы G назовем сильно K-F-субнормальной в G, если NG(H) явля-

ется F-субнормальной подгруппой в G. 

Так как подгруппа нормальна в своем нормализаторе, то всякая 

сильно K-F-субнормальная подгруппа будет K-F-субнормальной. 

Обратное утверждение неверно. 

Теорема. Пусть F – насыщенная формация, состоящая из дис-

персивных групп. Тогда и только тогда группа G принадлежит F, 

когда (G)  (F) и каждая силовская подгруппа из G сильно K-F-

субнормальна в G. 

Следствие [5]. Пусть U – формация всех сверхразрешимых 

групп. Если каждая силовская подгруппа группы G сильно K-U-

субнормальна в G, то G сверхразрешима. 
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Векторные группы, определяющиеся своим голоморфом  
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Пусть G – абелева группа, Г(G) – ее голоморф. Группы с изо-

морфными голоморфами называются голоморфно изоморфными.  
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Группа G определяется своим голоморфом в некотором классе 

групп , если любая группа H из этого класса, голоморфно изо-

морфная группе G, изоморфна группе G.  

Подгруппа S голоморфа Г(G) называется голоморфно разложи-

мой, если для любого элемента (g, )  S следует, что (g, )  S и 

(0, )  S. Разложение G = A  B группы G называется полухарак-

теристическим, если одна подгруппа A – характеристическая под-

группа группы G, а подгруппа B не характеристическая подгруппа. 

Г-разложением группы G, индуцированным гомоморфизмом го-

ломорфов, называется разложение G = G1  G2. 

Векторной группой называется прямое произведение групп без 

кручения ранга 1 ([1, с. 199]) Пусть i
i I

G G


   – редуцированная 

векторная группа, мощность которой неизмерима, ее Г-разложение 

G = G1  G2 и 
1

1
I

G G


  , 
2 2

2 2
( )I T G

G G G
 

    t

t
 ([2]). 

Введем следующие обозначения   

I(t) = {  I2 | t(G) = t},  I1 = {  I1 | Hom(G2, G)  0}, 

T() = {t  T(G2) | t  t(G)}. 

Теорема 1. Пусть  – класс всех векторных групп. Для любого 

нетривиального Г-разложения G = G1  G2 справедливы условия:  

1) |I(t)| < 0 для всех типов t  T(G2); 

2) |T()| < 0 для всех индексов   I1.     

Теорема 2. Группа G из класса векторных групп  определяется 

своим голоморфом в классе , если для любого полухарактеристи-

ческого разложения G = G1  G2 выполняется условие |I1|  1.     

Теорема 3. Пусть  – класс всех векторных групп и пусть для 

любого полухарактеристического разложения G = G1  G2 выполня-

ется условие |I1| = 1. Группа G из класса  определяется своим го-

ломорфом в классе , если группы G и G2 удовлетворяют одному 

из условий:  1) |I2| ≥ 0;  2) |I2| < 0 и группы G и G2 не являются 

одновременно -делимыми;  3) |I2| < 0, группы G и G2 -делимы, 

для любого   I2 существует такое j  I2, что t0 – t(G) = t(Gj) и 

rG(t(G)) = rG(t(Gj)), где rG() мощность множества всех прямых сла-

гаемых типа , входящих в прямое разложение группы G.     
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О множестве K3(G) в некоторых конечных группах 
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Известно [1], что при доказательстве классификационной теоре-

мы конечных простых групп важную роль сыграло использование 

свойств централизатора инволюций. 

В [2] изучены некоторые свойства конечных групп, каждая ин-

волюция которых перестановочна ровно с двумя элементами груп-

пы. 

Рассмотрим такие элементы конечных групп, каждый из кото-

рых перестановочен ровно с тремя элементами группы. 

Пусть G – произвольная конечная группа порядка n. Обозначим 

через K3(G) множество: {x  G |  х  е, |CG(x)| = 3}. 

Имеют место следующие утверждения. 

Предложение 1. Если K3(G) не пусто, то  

n  3  n  9  (K3(G)  T(G) = {x  G | o(x) = 3}). 

Предложение 2. Множество K3(G) является инвариантным под-

множеством G. 

Предложение 3. Пусть K3(G)  . Тогда 
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Предложение 4. Если порядок G нечётен, то либо K3(G) пусто, 

либо 
3

2
)(3

n
GK  . 

Предложение 5. 1) K3(Sn)    n  {3, 4}. 

2) K3(Аn)    n  {3, 4, 5}. 

Предложение 6.  K3(D2n) =  для всех n > 3. 

Теорема 7. Пусть G – конечная нильпотентная группа, 

|G| = k

kpp
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2 , k > 1. Тогда K3(G) = . 

Приведём пример семейства разрешимых групп, в каждой из ко-

торых множество K3(G) не пусто. 

Пусть q – простое число, r  N, причём: 

q  1 (mod 3), r
3
  1 (mod q), r  1 (mod q). 


