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Нетрудно проверить, что множество матриц

𝑀𝐿2(Z) =

{︃
𝐴 ∈

(︂
𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

)︂ ⃒⃒⃒⃒
⃒ 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 ∈ Z, 𝑎𝑑− 𝑏𝑐 = ±1

}︃
образует группу относительно обычного умножения матриц.

Элемент 𝑔 группы (𝐺, ·) с нейтральным элементом 𝑒 называется:
— инволюцией, если 𝑔2 = 𝑒;
— центральным, если 𝑔ℎ = ℎ𝑔 при всех ℎ ∈ 𝐺.

Предложение 1. Все нецентральные инволюции группы 𝑀𝐿2(Z)
имеют вид (︂

𝑎 𝑏
𝑐 −𝑎

)︂
, (1)

где 𝑎2 + 𝑏𝑐 = 1.

Предложение 2. Множество всех центральных элементов груп-

пы 𝑀𝐿2(Z) состоит из матриц ±
(︂

1 0
0 1

)︂
.

Для инволюций 𝐽 =

(︂
1 0
0 −1

)︂
и 𝐼 =

(︂
0 1
1 0

)︂
справедливы сле-

дующие утверждения:

Теорема 1. Если инволюция вида (1) сопряжена с 𝐽, то 𝑏 и 𝑐 —
четные числа.

Теорема 2. Если инволюция вида (1) сопряжена с 𝐼, то хотя бы
одно из чисел 𝑏 и 𝑐 будет нечетным.

Следствие 1. Инволюции 𝐽 и 𝐼 не сопряжены в группе 𝑀𝐿2(Z).
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